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1. Стороны треугольника на плоскости с аффинной системой координат лежат на
прямых, заданных общими уравнениями A0+A1x1+A2x2 = 0,B0+B1x1+B2x2 =
0 и C0 + C1x1 + C2x2 = 0. Найдите ранги матриц

P =

A0 A1 A2

B0 B1 B2

C0 C1 C2

 и Q =

A0 A1

B0 B1

C0 C1

 .
2. Заданы матрицы A и B порядка n такие, что уравнение AX − XB = 0 отно-

сительно матрицы X имеет единственное решение. Докажите, что для любой
матрицы C порядка n уравнение AX −XB = C имеет решение.

3. Докажите, что минимальный многочлен алгебраического числа над заданным
полем неприводим и определен однозначно с точностью до ненулевого число-
вого множителя.

4. Какое максимальное число нулей при 0 ≤ x < 2π может иметь функция

f(x) = a0 +
n∑

k=1

ak cos(kx), a0, a1, . . . , an ∈ R?


